
Lycée Paul Rey Denis Augier

Corrigé de l’interrogation du 10 décembre.

Exercice 1.
fpxq “ ´2x2 ` x´ 1

1. (a)

τ2phq “
fp2` hq ´ fp2q

h
“
´2p2` hq2 ` p2` hq ´ 1´ p´7q

h
“
´2p4` 4h` h2q ` 2` h´ 6

h

“
´2h2 ´ 7h

h
“ ´2h´ 7

(b)
lim
hÑ0

τ2phq “ lim
hÑ0

´2h´ 7 “ ´7 “ f 1p2q

(c) Puisque l’équation de la tangente en a est donnée par :

y “ f 1paqpx´ aq ` fpaq .

Alors l’équation de la tangente en 2 est (puisque fp2q “ ´7) :

y “ ´7px´ 2q ´ 7 “ ´7x` 7

2.

τaphq “
fpa` hq ´ fpaq

h
“
´2pa` hq2 ` pa` hq ´ 1´ p´2a2 ` a´ 1q

h

“
´2pa2 ` 2ah` h2q ` a` h` 2a2 ´ a

h
“
´2h2 ´ 4ha` h

h
“ ´4a` 1´ 2h

Donc :
lim
hÑ0

τaphq “ lim
hÑ0

´4a` 1´ 2h “ ´4a` 1 “ f 1paq

Résultat que l’on retrouve facilement avec les formules usuelles :

f 1pxq “ ´4x` 1

Exercice 2.
fpxq “

x` 1
x2 ` 2

1.

τ1phq “
fp1` hq ´ fp1q

h
“

1` h` 1
p1` hq2 ` 2 ´

2
3

h
“

3p2` hq ´ 2p3` 2h` h2q

3p3` 2h` h2q

h

“
h´ 2h2

3hp3` 2h` h2q
“

1´ 2h
3p3` 2h` h2q

2.
lim
hÑ0

τ1phq “ lim
hÑ0

1´ 2h
3p3` 2h` h2q

“
1
9 “ f 1p1q
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3.

τaphq “
fpa` hq ´ fpaq

h
“

a` h` 1
pa` hq2 ` 2 ´

a` 1
a2 ` 2

h
“

pa2 ` 2qpa` h` 1q ´ pa` 1qppa` hq2 ` 2q
ppa` hq2 ` 2qpa2 ` 2q

h

“
pa2 ` 2qpa` 1q ` hpa2 ` 2q ´ pa` 1qpa2 ` 2q ´ p2ah` h2qpa` 1q

ppa` hq2 ` 2qpa2 ` 2qh “
pa2 ` 2q ´ p2a` hqpa` 1q
ppa` hq2 ` 2qpa2 ` 2q

Donc :

lim
hÑ0

τaphq “ lim
hÑ0

pa2 ` 2q ´ p2a` hqpa` 1q
ppa` hq2 ` 2qpa2 ` 2q “

pa2 ` 2q ´ 2a2 ´ 2a
pa2 ` 2q2 “

´a2 ´ 2a` 2
pa2 ` 2q2 “ f 1paq

Résultat que l’on retrouve facilement avec les formules usuelles :

f 1pxq “
px2 ` 2q ´ px` 1q ˆ 2x

px2 ` 2q2 “
´x2 ´ 2x` 2
px2 ` 2q2

Exercice 3.
fpxq “ ´2x2 ´ x` 1

1. (a)

τ2phq “
fp2` hq ´ fp2q

h
“
´2p2` hq2 ´ p2` hq ` 1´ p´9q

h
“
´2p4` 4h` h2q ´ 2´ h` 10

h

“
´2h2 ´ 9h

h
“ ´2h´ 9

(b)
lim
hÑ0

τ2phq “ lim
hÑ0

´2h´ 9 “ ´9 “ f 1p2q

(c) Puisque l’équation de la tangente en a est donnée par :

y “ f 1paqpx´ aq ` fpaq .

Alors l’équation de la tangente en 2 est (puisque fp2q “ ´9) :

y “ ´9px´ 2q ´ 9 “ ´7x` 9

2.

τaphq “
fpa` hq ´ fpaq

h
“
´2pa` hq2 ´ pa` hq ` 1´ p´2a2 ´ a` 1q

h

“
´2pa2 ` 2ah` h2q ´ a´ h` 2a2 ` a

h
“
´2h2 ´ 4ha´ h

h
“ ´4a´ 1´ 2h

Donc :
lim
hÑ0

τaphq “ lim
hÑ0

´4a´ 1´ 2h “ ´4a´ 1 “ f 1paq

Résultat que l’on retrouve facilement avec les formules usuelles :

f 1pxq “ ´4x´ 1

Exercice 4.
fpxq “

x´ 1
x2 ` 3
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1.

τ1phq “
fp1` hq ´ fp1q

h
“

1` h´ 1
p1` hq2 ` 3 ´ 0

h
“

1
p1` hq2 ` 3

2.
lim
hÑ0

τ1phq “ lim
hÑ0

1
p1` hq2 ` 3 “

1
4 “ f 1p1q

3.

τaphq “
fpa` hq ´ fpaq

h
“

a` h´ 1
pa` hq2 ` 3 ´

a´ 1
a2 ` 3

h
“

pa2 ` 3qpa` h´ 1q ´ pa´ 1qppa` hq2 ` 3q
ppa` hq2 ` 3qpa2 ` 3q

h

“
pa2 ` 3qpa´ 1q ` hpa2 ` 3q ´ pa´ 1qpa2 ` 3q ´ p2ah` h2qpa´ 1q

ppa` hq2 ` 3qpa2 ` 3qh “
pa2 ` 3q ´ p2a` hqpa´ 1q
ppa` hq2 ` 3qpa2 ` 3q

Donc :

lim
hÑ0

τaphq “ lim
hÑ0

pa2 ` 3q ´ p2a` hqpa´ 1q
ppa` hq2 ` 3qpa2 ` 3q “

pa2 ` 3q ´ 2a2 ` 2a
pa2 ` 3q2 “

´a2 ` 2a` 3
pa2 ` 3q2 “ f 1paq

Résultat que l’on retrouve facilement avec les formules usuelles :

f 1pxq “
px2 ` 3q ´ px´ 1q ˆ 2x

px2 ` 3q2 “
´x2 ` 2x` 3
px2 ` 3q2
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